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О СХОДИМОСТИ И СУММИРОВАНИИ ТРИГОНОМЕТРИЧЕСКИХ 
ИНТЕРПОЛЯЦИОННЫХ ПОЛИНОМОВ ДЛЯ ФУНКЦИЙ 

ДВУХ ПЕРЕМЕННЫХ
(Представлено академиком В. И. Смирновым 21 V 1954)

В предыдущей заметке (*) мы указали условия на метод сумми­
рования и вид сходимости, при которых справедливо, что если метод 
суммирования суммирует в некотором смысле ряд Фурье функции 
f(x,y), то он суммирует в том же смысле как ее тригонометрические 
интерполяционные полиномы для равноотстоящих узлов, так и более 
общие аппроксимирующие полиномы, содержащие интерполяционные 
как частный случай. В случае тригонометрических интерполяционных 
полиномов для равноотстоящих узлов предыдущие результаты могут 
быть дополнены (по поводу обозначений и определений см. (^).

Пусть /U,jO—суммируемая всюду конечная функция периода 2тс 
по х и по у. Положим

(т, п = 0,1,2,...; р, v — произвольные целые числа);

2т+12П+1
Um,n{f,Х’Ў) ,2т -jl 1) (2п + 1) 2 2 f (ХН’ Уч) Dm хи) Dn (У Уч)-

ц=1 ч—1
(2)

Пусть (W?T) — некоторый метод суммирования (в смысле (х)). 
Запишем, как и в (х),

Vm,n{f;x,y)='Z 2 k^u^tf-,x,y), (3)

где \f]x,y) строится при помощи Um,a(f-,x,y) по схеме, указан­
ной в (х).

Теорема 1. Пусть М {и) и М (у)— функции класса Q. Если 
метод суммирования (^т) таков, что для каждой функции

lira т | (Л II _ Q
(т,П)т->ео П Оу ду ЦЛІ ’ 
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то для каждой функции f (х, .у) Е Аху^

lim п II — д-У™'* I] =0
(т,п)Т^гх, 11 дх dx ||М ’

lim т || — ^^12 || = о,
(т,п\~ко ду ду [ІЛГ

(5)

Теорема 2. Пусть М (и) —функция класса й. Если метод сум­
мирования таков, что для каждой функции f{x,y)^A^

2л 2л

lim mn\\\f-<3m^\dxdy^, 
(т,п\^ J о v 7 1

2к 2пИ К - \<ЫУ~ 0, (6)

2п 2л

(т,п)х-^ J J \ оу dy [

то для каждой функции f(x, у) ЪА^
2л: 2п

lim тп И \f~ vm,n(/)\dxdy = О,

2я 2re

Um
(m,n)T-«o J J I OX dx dxdy = 0, (7)

lim m
2re

0

2rc .
C I V 
J by 

0
dx dy — 0.

Если от суммирования перейти к обычной сходимости, то имеют 
место следующие теоремы.

Теорема 3. Пусть М {и), М (ц) _ функции класса Q. Если для 
каждой f(x,y) €

(8)

то для каждой ф(х,у)^ А^

о,
lim п [I 

(т.п^^со 1
df, 
дх

dUm,nU) |1
дх ||м о,

lim т 
(т,п\-^о Ш- т.п (Л II _ 

ду Нм = 0

(9)
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Теорема 4. Пусть М(и)— функция класса Q. Если для каждой 
f^y) 6 LM

2я 2тс

(Л™- (Л 1^-0, (10)

то для каждой функции f(x,y)^A^
2тс 2п

<л>^тпИ|/_^"(ЛМх^"0’
2я 2п

Игл п 
(т,п)х-*-оо дх

| dx dy — 0, (П)

lim т
2rt 2тг

ду dx dy -

В заключение приношу глубокую благодарность С. М. Лозинскому 
за постановку задачи, рассмотренной в предыдущей (х) и настоящей 
заметках.
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