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MATEMATHKA

A. T. BUTYUIKHH

BAPUALIMK ®YHKUWUW MHOTUX IMEPEMEHHbIX U JOCTATOYHbIE
YCJOBUS /11 UX OrPAHWYEHHOCTHU

(Ilpedcmasaseno aracemurom A. H. Koamozoposss 24 111 1954)

Ilycte = f(X)=f(xy,...,%s) ecTh (yHKUMAA, ONpeLeJNeHHAs Ha
TNIOAMHOXECTBE 9 INPOCTPAaHCTBA £, M 23— MHOXECTBO YPOBHA ! 3TOH
QYHKOMHM, T. e. MHOXECTBO BCEX TAKHX TOYEK HA 3, B KaxAOH H3 KO-
TopuiXx f(X) npuHMMAaeT OZHO M TO Xe 3HaueHHe f.

npeneaenue 1. f(X) nasmsaerca wusmepumoin (Vi) (em. (1)
(yHKuMEeH, ecsaH, BO-NEPBLIX, NOYTH AJH BCAKOIO { MHOXKECTBO 39; H3-
mepumMo (Vi—;) u, BO-BTOPBIX, Beanunna Vi (9;) xak QyHkuus or ¢ us-
MepuMa noF.He6ery. [Tycts f(X) namepuma (V). Beanuuna Vi (f, 3) =

-0

=D = S Vi1 (9/)dt HaswiBaeTcs k-kpaTHOH Bapuauueid (yHKUHH

—00
J(X) (k=1,2,...,n).

Teopema 1. Ecau mnoncecméo 3 samxuymo, a f(X) nenpepoisra
{(cm. onpedenenue 1), mo f(X) usmepuma (Vi) (k=1,2,...,n).

3ameuanne 1. H3 TOro, yro passuuHble MHOXECTBA YPOBHSI OLHO-
3HAYHOH (DYHKUHM TNIONAapHO He NepeceKkaioTCs, CJAEAYeT, YTO AJA BCAKOH
oyuxkuun  f(X) Vi (f)=0. Hostomy Vai(f, ) Hekaouaercs U3 cu-
CTeMbl BapHalui (PyHKLIKHU.

Teopema 2. Bapuayuu Vi(f) (k=1,2,...,n) He3asucumb, m. e.
045t NPOU3BONBHBLY NONLONCUMEAbHBX ap < + 00 (k=1,2,...,1n) cyue-
cmeyem Henpepui8ras @dyuxyus f(X), onpedesrenHnass Ha n-MEPHOM
samrnymom kybe, maras, wmo Vi(f)=ar (k=1,2,...,n).

3ameuanne 2. M3 teopemn bamaxa caenyer, uTo AJs HeNpPepPhHIB-
HOM (yHKuMu f(x,), ompexeseHHO# Ha OTpe3Ke, OXHOKpATHAS BapHalus
Vi(f) uncaenHo paBHa usMeHeHuI0 f(x,) Ha 3TOM oTpeske. M3 ompege-
aeHust 1 caeayer, uto oaHokpaTHas Bapuauus Vi (f) dyskuun f(xq, X,)
TOXJAeCTBeHHa JuHedHOoH Bapuauuu A. C. KpoHpoma. MoxHO L0OKa3aTh,
uro Vi (f) dynkuun f (X, Xs), ONpeLeneHHON Ha KBaApaTe C TOYHOCTHIO L0
MHOXHUTeJIS, He 3aBUCALIero or (yHKUuH, pasHa Bapuauuun A. C. Kporpoga.

B 3ameTke OTBHICKHBAOTCA MHHUMAaJbHbIE AOCTATOUHBIC YCJOBHUSA
AJsl OTPAHHUYEHHOCTH K-KPaTHOH BapHalHU (DYHKLUUHU 7 IePEMEHHBIX.

Ilycts = f(P)=f(x1,...,Xs) €CTb JeHCTBHTEJbHAA (PYHKUHA 7
nepeMeHHBIX, ONpeJeJ/]eHHas Ha N-MEPHOM 3aMKHYTOM Kybe [, n-MepHOro
eBKJAMI0BA NpPOCTpaHcTBa L.

Onpenenenune 2. Komnonenra [) MHOXeCTBa ypoBHs ¢ Hempe-
PBIBHO AH(p@eperuupyemoit dyHkuuu f(P) HasviBaeTcss THNHYHON, €CJH
D He mepecekaeTrcs ¢ rpaHWled kyba [, U B Kaxxoii Touke P, npuuai-
aexameir D, |grad f(P)| >0.

Jemuma 1. Tunuunas KOMHOHERMA MHONCECMBA YPOBHS HENPEPbLEHO
Jugpgepenyupyemoii GyHxyuy n nepemennsix ecms (n — 1)-meproe zaao-
Kee MHo2o00pasue 0e3 kpas, aexcaiuiee 8 In.

1089









