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Центральная кривая 2-го порядка определяется уравнением
Ах2 + By2 - Cz2 = О (1)

или
Ах2 — By2 — Cz2 = 0, (2)

где можно полагать А<В. При этом (1) в случае С/Д<С/А<А2 
дает реальный эллипс, в случае С/В< А2<С/ А полуреальный, 
в случае k2 <С j В <С IА идеальный. Уравнение (2) в случае 
С/А<^2 дает реальную гиперболу, в случае £2< С/А — идеальную.

В первом случае уравнение (1) и связующее х, у, z соотношение 
x2^y2-k2z2 = — k2 (3)

приводим к двум уравнениям: 

а2 + р2 а2 + у2 ~ В

9 /v О г.9 «О 9

; а — Ak* — C ’ “ Вк — С ’ * “ Вк—С ’
Уравнение (4) можем заменить следующими:

С В —А
В А^ — С

x — asnt, у = Рсп/, z = 7dnZ,

(4)

(5)
считая X за модуль этих эллиптических функций.

Дуга выражается интегралом 5 = ^dx2 + dy2— №az2 и, на осно­
вании (4), интегралом s = ^]/а2 cn21 dn2 Z+p2sn21 dn21—(Ay2 sn21 cn2 tdt. 
Этот интеграл приводится к ультраэллиптическому интегралу 2-го класса 
s = \ где = + T'*l + 5)0 - чКі -

J Г к W)
В случае евклидовой плоскости мы можем указать спрямляемую 

разность s2 — 51 дуг эллипса. Для плоскости Лобачевского можем 
указать сумму 52 + 53 такую, что 52 + $3 — спрямляема. Вообще, для 
решения этой задачи мы должны использовать теорему Абеля. Пола­
гая т] = 1 /?]!, мы можем пересечь кривую

’1 — Qi (^i)» (6)
где Qj (^) = + 7^+ 1)^ — k2)^, параболой, определяе­
мой уравнением

= 3 + (7) 
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в котором 82 = Q1(0), 23т = Q1(O). Исключая (а, из следующих урав­
нений, которые получаем из (6) и (7):

2^> = = ?2(а> 2^')тМг) = ?з(а>
= ®4(а, ₽)>

где r(W — корни иные, чем 0, мы получаем выражения ^), tjW через 
^<2), а затем т^, через т^, г^, при которых г/ = сумме 

»=4 »)(■/)
2 ) + где —координаты точек пересечения, отве-
’=1 ^(oy) l71!
чающие специально выбранным значениям а, 8 — выражаются алгебраи­
ческой функцией т/Л.

Если положить т/4) = , то получим алгебраические выражения
д<3\ т/2) через д(1) и будем иметь s2 + s3 = + алгебраическая функ­
ция, причем начальные и конечные точки s2, s3 получаются из началь­
ной и конечной точки алгебраическим построением (построением 
при помощи алгебраических кривых).

Следует отметить, что большие выкладки, которые требует теорема 
Абеля, можно обойти, используя интегралы якобиевских уравнений: 

7)(3) т](3)

У С 4^ = 0, у С - = 0; (8)
/-ідол 1 1

S + «V + с'- (9)
где

Q/^) = М + аЛ + + М + + +
— (^! — ^) (^ — Г^У,

у QiWO _ V %Р2 + <W3 + С'р2з
рі ’ 1 J

p^r^xf^x^, ^=1/7]. Для получения искомых зависи­
мостей следует только в (9) и (10) положить х^ — 1 /ц.

Такие же исследования возможны и для полуреального эллипса, 
для которого уравнение (4) заменяется следующими:

или

В случае реальной гиперболы

X2 У2 _ 
e2

1 д2 z2 = 1a2 x7^2 Y2

dn / O'.' sn / X 1X = a —г , cn t ’ y = г СП r ’ Z = 1 X' cn t

(И)

(12)

или

х2 _ у2 _ . Х'2х2 X'2z2 _ .
а2 Х2^2 С аа + 1

dn^ рХсп^х = а-^, =

(13)

(14)z = fX sn t.

Дальнейшее исследование приводит тоже к интегралам 1-го класса.
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