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МАТЕМАТИКА

М. М. ЛАВРЕНТЬЕВ

К ВОПРОСУ ОБ УЛУЧШЕНИИ ТОЧНОСТИ РЕШЕНИЯ СИСТЕМЫ 
ЛИНЕЙНЫХ УРАВНЕНИЙ

(Представлено академиком М. В. Келдышем 28 VII 1953)

Пусть имеется система п линейных уравнений с п неизвестными
п
2 ац Xi = bj, J = 1, 2,..., п,

І=1
(1)

определитель которой А, Д=^0.
Пусть, кроме того, система (1) нормирована таким образом, что

п

. 7 = 1,2,...,«.
і=1

В настоящей заметке приводятся два результата, относящиеся к 
оценке точности решения системы (1), когда числа bj, у = 1, 2....... п, 
известны с точностью до е, а числа ац, i, J — 1,2,..., п, известны 
точно.

Наряду с системой (1) будем рассматривать систему: 
п

! Hij X, = bj sy, (2)
і=1

где |s/|<e.
Теоре^ма 1. Пусть числа x'v х',. .., х'п — решение системы (1), 

а числа х[, х', . . . , х’п —решение системы (2). Тогда

I х] — х' | < -щ- уп е, і = 1, 2,..., п.

Оценка асимптотически точна при больших пи 1 / А.
1 е о р е м а 2. Пусть известно, что

г = 1,2,.. .,п-1. (3)
_ Тогда по числам х"., I = 1,2,..., п, можно построить такие числа 
Xi, i = 1, 2,..., п> что

IXi — Xi I < ^1’’ 1, 2,. • •, n
Числа JC; Mowur» ТТЛгтпяпстря ttL ho ПолУчить проектированием точки м-мерного про- 

параллелепипеда °илиеЛЬН° ~ ~ 2‘’ ' ’ ‘ меРные гРани w-MePHoro
могательной сист^’ алге^Раически> пУтем решения некоторой вспо- 

емы линейных уравнений с неполной матрицей.
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Из теоремы 1 следует, что если правые части системы (1) известны 
с точностью до е, то решение системы (1) обладает точностью 
Ге

Теорема 2 позволяет для больших п, п^>е-ч>, улучшить точность 
решения системы (1) с правыми частями, известными с точ­
ностью до е, если заранее известно, что решение системы (1) доста­
точно гладко, т. е. удовлетворяет условиям (3).
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