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§ 1. Классическая теорема Силова для конечных групп и известная 
теорема Ф. Голла для конечных разрешимых групп делятся, как из­
вестно, на следующие четыре части: а) теорема о существовании под­
групп; б) теорема о сопряженности подгрупп; в) теорема о вложении 
подгрупп; г) теорема о числе подгрупп.

В работах (1-5) мы ввели в рассмотрение два новых класса групп, 
названных нами П-отделимыми и П-разрешимыми группами. Понятие 
П-отделимой группы позволило нам (3) объединить и обобщить тео­
ремы Силова и Голла в объеме утверждений а) и б). Что же касается 
теорем вида в) и г), то их справедливость нам удалось тогда устано­
вить для класса П-разрешимых групп (теорема 2 работы (2) или XII 
работы (4) и теорема 3 работы (8)). В настоящей статье приводятся 
несколько полученных нами результатов относительно вложения и 
числа подгрупп у П-отделимых групп.

§ 2. Мы будем пользоваться следующими определениями, введен­
ными в наших предыдущих работах (см., например, (”)).

Пусть П — некоторое множество простых чисел и пусть @ — неко­
торая конечная группа порядка g. Тогда всякий делитель тТ>\ 
числа g такой, что все простые делители т входят в П и 
т, = 1, а также и 1 мы назовем П-силовским делителем порядка 

g группы Группу где © — единичная группа, у которой
существует некоторый нормальный ряд ® = @0 э ... тэ 
каждый индекс которого среди всех своих различных простых дели­
телей содержит не более одного простого числа из П, а также и @ = ® 
назовем П-отделимой группой.

Группу имеющую такой нормальный ряд, что каждый его
индекс или не делится ни на одно простое число из П, или же яв­
ляется некоторым простым числом, входящим в П, а также и @ = ® 
назовем П-разрешимой группой. В частности, при П = {р} группу @ 
назовем р-разрешимой.

Пусть теперь т = р*1рУ- • • -рУ > 1 — некоторый П-силовский де­
литель порядка g группы @, а рУр^2- • • Р^У* 1 — наибольший П-си­
ловский делитель g, причем р1( р2, •••» рь, • ••> рп — различные про­
стые числа из П.

Пусть p^j > 1, j = 1, 2, ... , п — наименьшая из отличных от 1 
степеней числа pi б П, делящих индексы композиционного ряда @. 
Тогда справедливы следующие теоремы.
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Теорема 1. Если ть— такой делитель т, что (т1,—} = 1, 
\ «і /

то всякая подгруппа порядка т} П-отделимой группы ® входит 
по крайней мере в одну из подгрупп порядка т.

Теорема 2. Пусть т^ > 1 — делитель т и пусть тг = р^р^2 • • ■ 
• • -pfl, где ри р2, ... , pL — все различные простые делители числа 
тг и \ ^l^k. Если для каждого числа pi из совокупности plt р^,... 
..., pi группа ® или pt разрешима или же выполняется условие 
(°Ч — рг) (а/ — wi) = 0, то каждая подгруппа порядка тг группы ® 
входит по крайней мере в одну из подгрупп порядка т.

Определение. Число тех индексов композиционного ряда про­
извольной конечной группы @, у которых их общий наибольший дели­
тель с числом т больше единицы, назовем т-композиционной длиной 
группы @.

Теорема 3. Если т — композиционная длина И-отделимой 
группы ® равна k и тг — любой делитель т, то каждая подгруппа 
порядка т^ группы входит по крайней мере в одну из подгрупп 
порядка т.

Теорема 4. Число р подгрупп порядка т в R-отделимой груп­
пе @ является таким делителем —■, что наивысшая входящая в р 
степень каждого простого числа pt € И, относительно которого О 
разрешима или для которого Wj = aj, есть делитель некоторого 
индекса главного ряда @ и сравнима с единицей по некоторому 
простому делителю числа т.

При доказательстве этих теорем используется наша основная тео­
рема о П-отделимых группах (3), а также рассуждения, аналогичные 
доказательству теоремы XII нашей работы (4).
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