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(Представлено академиком А. И. Колмогоровым 1 VIII 1950)

Заметка посвящена изложению результатов, относящихся к теории 
преобразования Фурье — Стильтьеса функций с ограниченным изме­
нением. Речь идет о функциях {Е) с ограниченным изменением на 
[0, 2я]. В дальнейшем считается, что <р(£) непрерывна справа 
и <р (0) = 0. Коэффициенты Фурье — Стильтьеса функции о (t) опреде­
ляются равенством 
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В дальнейшем ищутся условия, которым должна удовлетворять 
функция <р (t), чтобы ее коэффициенты Фурье — Стильтьеса стремились 
к нулю, т. е.

2тс

lim { eintd(f> (t) = 0. (2)
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Введем следующие определения.
Определение 1. Последовательность чисел аь а2, ..., at, ..., 

лежащих на отрезке [0, 1], называется вейлевски распределенной, если: 
1) для всякого t существует частота попадания членов исходной 
последовательности в интервал [0, t\

р(0 = Иш^; (3)
*-»оо к

(здесь через n(t, k) обозначено число членов последовательности 
ah l^k, попавших в интервал [0, г?]); исключение могут составить лишь 
те точки t, в которых функция р (t) терпит разрыв. В силу монотон­
ности р(^) таких точек не более чем счетное множество; 2) суще­
ствует значение t, для которого р (t) t.

Определение 2. Множество Е на отрезке [0, 2к] называется 
множеством типа W, если существует такая последовательность целых 
чисел «2<С-..., что для всякой точки tQE последова­
тельность дробных долей I*• • • является

вейлевски распределенной.
Очевидно, что любое подмножество множества типа W есть опять- 

таки множество типа W. Сдвиг множества типа W также есть мно­
жество того же типа.

Основным результатом является теорема 1.
663-



Теорема 1. Для того чтобы коэфсбиииентл/ пфункции с ограниченным изменением^ стр^мил^^^ 
обходимо и достаточно, чтобы ичменр»Л ^..ШЛи е нулю, не- 
множестве типа W равнялось нулю Функции <рф) на любом 

Введем еще

принадлежит классу J, если коэффициен?ьГ Фурье™ сИЗМенением ? 
функции ф(/), абсолютно неппепмвилй п 1 Фурье ~ Стильтьеса любой 
к кулю. В частности, "оз,^ не стремятся
ции также не стремятся к нулю. УР С™льтьеса самой функ- 
па [О, 2Р] oduoiHauH^npeZ^^  ̂ изменением

+ (4)

Туп^^

существует множе^т^о^ классу J. Тогда
суммой не более чем счетной совокхтнп теоретико'множественной 
котором сосредоточено изменение функ^ та W’ На’
играю^сХроме л^мміі ДОказательстве сформулированных теорем 

с огРаниченнымСизменени^м^^ Стильтьеса функции
лютно непрерывна относительно ЛУЛЮ’ абс°-таКЖе ст^мятс^ Фуръе~

функций на [0, 2тг]™6 С Сетная совокупность последовательностей

^(0, ... 

..., ^(t)> ...

iW), 7.
удовлетворяет следующим условиям:

1) sup vrai щах I I < +

рому пределу ^к^т^для^якой cv^ СЛаб° едимся к некото- 
У 1 1 л оля всякои суммируемой функции р

2тг
\№(t)p(t)dt = f $k(t)p(t)dt.
0 0J (5)

««L"™ С™ест‘У™^ последовательность 

чениях t существует'предел средних арйфДтше^ 
N

(б)

могут быть без
и И. ТГеЗкТз^^^^^^^^ пРюнательность Н. К. Бари 
заметки. суждение содержания настоящей

Поступило
1 VIII 1950'664


