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МАТЕМАТИКА

О. А. ОЛЕЙНИК

О ТОПОЛОГИИ ДЕЙСТВИТЕЛЬНЫХ АЛГЕБРАИЧЕСКИХ 
ПРОСТРАНСТВЕННЫХ КРИВЫХ

(П редставлено академиком И. Г. Петровским 4X11949)

Пусть Е (х, у, г) — многочлен общей степени р и /(х, у, г) — мно
гочлен общей степени д относительно переменных х, у, г с действи
тельными коэффициентами. Через Г обозначим алгебраическую поверх
ность в действительном трехмерном проективном пространстве (х, у, г, (), 
определяемую уравнением

и через у — поверхность в проективном пространстве, определяемую 
уравнением

Будем предполагать, что Г и у не содержат действительных особых 
точек. Пусть пересечение поверхностей Г и у определяет в проек
тивном пространстве действительную алгебраическую пространствен
ную кривую К-

Мы будем предполагать, что эта кривая также не имеет действи
тельных особых точек, т. е. ранг матрицы
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равен 2 во всех точках кривой К-
Обозначим через Мс замыкание в проективном пространстве мно

жества точек на поверхности Г, для которых выполняется неравен
ство:

Пх, у, 2)^ с при = 1.
Через Е(МА) обозначим эйлерову характеристику множества Мс. 

ВЕгслучае четного д границей множества Мо на поверхности Г служит 
кривая К. В случае, когда д нечетно, границу Мо составляют кривая К 
и кривая, полученная пересечением Г с бесконечно удаленной плос
костью.

Лемма 1. Пусть система уравнений
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имеет р(р + q — 2)2 конечных и различных решений Qa = (ха, уа, za) 
и Ci и С2— такие действительные числа, что для всех действи
тельных решений Qa

уа,

Тогда, если q четное,

е (м0) - | < 4- рз + 4 ря2+4 р2р-р2~ря+ тр+1 •
Если q нечетное, то

I л

<4^+ |^2 + т^-
Будем предполагать, что при нечетном q поверхности Г, у и пло

скость t = 0 пересекаются в конечном числе точек.
Пользуясь леммой 1, можно доказать следующее предложение:
Теорема 1. Если q четное, то

\E{M0)\^^pX^pqX (1)

Если q нечетное, то

1£ЖК-з-^3 +-8-№+ т.Р27—гР ТРЯ+ 24 + “2 •
Известно, что для £'(Г) имеет место оценка (*):

| £(Г) | < (^ - I)3 — + 1.

При р = 1 и любом q, т. е. в случае плоских кривых, соотношения 
(1) и (2) были получены раньше И. Г. Петровским (2). В этом случае 
И. Г. Петровский построил многочлены f, для которых соотношения 
(1) и (2) выполняются со знаком равенства. В случае р = 2 и при произ
вольном q мы можем аналогичным образом построить многочлены f, 
для которых соотношения (1) и (2) выполняются со знаком равенства.
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