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ДИФФЕРЕНЦИАЛЬНЫЕ ИНВАРИАНТЫ ОБОБЩЕННЫХ 
ПРОСТРАНСТВ СИММЕТРИЧЕСКОЙ АФФИННОЙ СВЯЗНОСТИ

(Представлено академиком И. Г. Петровским 18 I 1949)

В данной работе решается проблема построения наипростейшего 
базиса полной системы аффинно-скалярных дифференциальных инва
риантов второго порядка двумерного обобщенного пространства сим
метрической аффинной связности.

1 . Предварительно поставим целью дать решение следующей под
готовительной задачи: построить в бинарной области наипростейший 
базис полной системы совместных алгебраических инвариантов двух 
тензоров фар, Фазу. Сначала находим инварианты каждого из указан
ных тензоров в отдельности, затем их совместные инварианты.

Скаляры
?1 = ФіаВ]^3, % = I ф(в0) ! ,

где задан при помощи матрицы второго порядка [ , явля
ются наинизшими целыми рациональными инвариантами первоначаль
ного тензора фя3.

Прежде чем приступить к составлению скалярных инвариантов 
трехвалентного тензора фа3т общей структуры, разложим его на не
приводимые части. В качестве неприводимых частей будем иметь 
два вектора р*, q^ и тензор С<ам = С^.

Обратимся теперь к нахождению наинизших совокупных скаляр
ных инвариантов последних тензоров в бинарной области.

Функционально независимые скаляры

Ф2 - Фз = С^р^^, Ф4 = СаВт q^q^, Ф3 = Са^р^, 
где р^-, q^, — вышеупомянутые независимые линейные комитанты
тензора фа3у, вместе с дискриминантом (х) бинарной кубической фор
мы фх образуют базис полной системы наинизших инвариантов тен
зора фа3у. Два тензора фа3, фа3т в области двух переменных не имеют 
совместного целого рационального инварианта второй степени. От
сюда следует, что функции

«Ч = а^ркр^, ®2 = где = ф(х^>,

являются надлежащей к определению парой совместных наинизших 
инвариантов фя3, фа8т.

Инварианты . . . ^2ф4 . . . ф5 функционально независимы.
Это положение доказывается путем исследования ранга якэбиевой 
матрицы перечисленных здесь функций.
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2 Геометрия многообразия двух измерений имеет целый ряд осо
бенностей Одна из них выражается следующей теоремой.

Лемма 1. Тензор кривизны ((2), стр. 40) двумерного обоб
щенного пространства симметрической аффинной связности всегда 
можно представить формулой

Отсюда видно, что B^,.. ФЛт - первые расширения аф;

но, 
“ТшЕнве в §§ 1, 2 результаты и определение ((>), стр. 35)

ную цель настоящей статьи. образуют наипро-
Теооема. Скаляры • ?гФі • V • • ^^.^„св^рпрпни- 

стейший базис полной системы
альных инвариантов второго порядка двумерного обобщенного р 
странства симметрической аффинной ^ности. зумеется про-

си^^снТГЯ^
Ч: —

™ЛеммТТ Чтобы двумерное пространно было противно- 
евклидовым, необходимо и достаточно условие.

Фа [Р, ТІ ” 0'

п а м м я 3 Необходимым и достаточным условием того, что 
двумерное пространство проективно-евклидово, является равенство

рее. .L qe = 0.

ПуТЙппемя Иву мерное обобщенное пространство симметриче- 

творяют условиям:
ф2 = 0, Ф3 + Ф4 = о.
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