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Пусть дан двойной числовой ряд
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Двойной ряд (1) называют Сх-с у м м и р у е м ы м к сумме s, если 
lim а „=з. т.п

Далее, двойной ряд (1) будем называть А^-суммируемым
ОО
XI XI і ,

сумме s, если двойной степенной ряд / (л, = £ 2L ai, kx У
/ = 0 4=0

Абсолютно сходится при |х К 1, |_УІ<1 и lim f(x,y)=s. 
(х, У)->1

Символом (%, У)~*А мы обозначаем такое стремление х и у к еди-

нице, при котором у 1 — х .-------<5 к, причем л— данное число 1.1

И. И. Огиевецкий (Д доказал следующую теорему:
Если двойной ряд (1) Cy-суммируем к сумме s и частные суммы 

sm п удовлетворяют условиям'.
Г— Is™, lim -—- TV— I °т, п I оlim ■“ от> (2)

то двойной ряд (1) А^ - суммируем к той же сумме в.
Покажем, что формулированная выше теорема является след­

ствием следующей доказанной нами теоремы (Д:
Если двойной ряд (1) С ^суммируем к сумме s и выполнены ра­

венства
lim —"УУ-ІК — о при фиксированном п, ।

п оо (/И -4- 1 )2 I
( №

lim -—^=0 при фиксированном т,

то ряд (1) А^-суммируем к той же сумме s для любого к>1.
В самом деле, допустим, что выполнены условия теоремы

И. И. Огиевецкого. Так как lim вт п=«, то из равенства
т.

sm, п = <т + !) ("Ж1) ат, Л.п ~ <т + 1) Пат, п -1 +
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следует
lim-------- S?!___ — ==0 

(m -}- J) (n 4-- 1)

На основании этого равенства 
ствование такого положительного и условий (2) легко показать суще- 

числа К, что
D (« + 1) 

для всех т и п. Далее,
т п

2 2oi\j<
W п

+ 2 2 (z + 0 + 1) = Y (т + 2) (я ц- 2).

Отсюда следует, что выполнены условия (3), а потому, в силу 
нашей теоремы, двойной ряд (1) Л(Х)-суммируем к сумме s

Теперь покажем существование такого двойного ряда, когда усло­
вия (3) выполнены, а условия (2) И. И. Огиевецкого не выполнены, 
этим будет показано, что наша теорема является более общей, чем 
теорема И. И. Огиевецкого. В самом деле, пусть ат, П = (п-' ІУ^еслй 
/?г=0; = —2 (/г + 1)“, если /и = 1; ат. „ = (/?+если т = 2;
ат, л=0, если от >2; п—0, 1,2, . .. , где

С 1 ■ Очевидно, чтотельное число а — какое-нибудь положи-
п

Sm,n—(— \ \ (X’ 4~ 1) , если от = 0, 1;
*=0

« = o, 1, 2, ...
Далее, так как

п І
_  ] V V / а

ПРИ /п = 0;
z=0 k = 0

n=0, 1, 2,
T0 lim am n^Q- Следовательно, двойной m, n —> oo

sm, « = 0, если от>1;

Zm.n^ ПрИОТ>1;

ряд (1) является ^-сум­
мируемым к сумме 0.

Кроме того, легко заметить, что выполнены условия (3) нашей 
теоремы, а потому рассмотренный выше ряд Д(Х)-суммируем к сумме 0 
ы покажем’ что Для Данного ряда условия (2) теоремы
И. И. Огиевецкого не выполнены. В самом деле, имеем:

16'о. » I = 1 -К 2а4-... 4- (п 4- ])«
п -Г 1 я + 1 '

Отсюда ясно, что lim = J-^J-== 4-со. 
п ->. . . п 4" 1

Следовательно, одно из условий (2) не выполнено, и поэтому на 
основании теоремы И. И. Огиевецкого'нельзя утверждать Д(Х)-СУММИ. 
руемость рассмотренного ряда.
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