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МАТЕМАТИКА

А. П. НОВИКОВ

НОВОЕ РЕШЕНИЕ НЕОПРЕДЕЛЕННОГО УРАВНЕНИЯ

ах- + by- + сг2=0

(П редставлено академиком И. М. Виноградовым 17 V 1948) 

Рассмотрим решение неопределенного уравнения

ах2 + by2 + сг2=0, (1)

где а, Ь, с — заданные целые рациональные числа, в целых рациональ­
ных X, у, Z.

Как известно, при заданных а, Ь, с уравнение (1) либо вовсе не 
имеет целых решений, либо имеет бесконечно много целых решений. 
Если а, р, у— одно из таких решений, то все остальные решения могут 
быть, как известно, выражены в параметрической форме, причем, в 
зависимости от структуры решения и числа параметров, последние 
связываются некоторыми дополнительными условиями (х). В настоящей 
работе дается решение уравнения (1), повидимому, более простое, не­
жели известные.

Решение уравнения (1) дает
Теорема. Все целые решения х, у, z уравнения (1) с попарно 

■взаимно простыми х, у, z даются формулами-.

4~ (2)
— l^ — 2tzyc, (3)

±г=у(4 — ^г) + 2^, (4)

где 1, у — некоторое целое решение уравнения (1), т. е.

а——(^Р2 + су2), (5)

й 4, ~ произвольные целые параметры, связанные условием

t^2=Hzbc. (6)

Доказательство. Что (2) —(4) дает решения уравнения (1), 
целые при целых значениях t2, ^3, проверяется подстановкой 
(2)-(6) в (1), которая дает алгебраическое тождество.

Пусть теперь х, у, z — произвольное целое решение уравнения (1) 
с попарно взаимно простыми х, у, г.
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Напишем систему:

±2ах=^
±2ay=^^1 — t2)~2t3Yc, 
±2az^(t1~t2} + 2t$b.

Решая ее и принимая во внимание (5), мы получим

ti — ax^^by -у-Усг\ (81
t2 = ax-y (ftby 4~ усг), 
t,^Z~yy.

во внимание”),<8мы получи ™РаЖеНИе ~ и опять принимая

^4 — tlbc=а (ах2 4- by2 4- сг2)=0

т. е. всякое целое решение х, у, z уравнения ГП е ™ 
простыми х у г ппляия^о нения (1) с попарно взаимно

е ними л, у, г получается по фоомулам (9\
целых 4, /2, /3) удовлетворяющих соотношению (6). Теорема^оказана^
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