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(Представлено академиком Н. Н. Лузиным 11IX1947)

Мы несколько расширим определение аффинно-базисных линий 
поверхности. Под обобщенной аффинно-базисной линией на поверхно
сти мы будем понимать линию, вдоль которой касательные к задан
ному семейству линий на поверхности параллельны одной и той же 
плоскости, присоединенной к данной линии. Если проектирующее 
семейство линий совпадает с семейством асимптотических, мы получим 
ранее определенные нами аффинно-базисные линии поверхности ()• 
Результаты, полученные в этой статье, относятся к аффинно-базисным 
линиям, понимаемым в обобщенном смысле слова.

1. Уравнение а ф фи н н о - б аз иены х линий поверхно
сти в асимптотических параметрах. Если отнести поверх
ность к асимптотическим параметрам, то дифференциальное уравнение 
аффинно-базисных линий ее имеет вид:

v" ф- av'3 -ф- Ьъ'2 -ф- cv' -ф- д = О,

где
а = 4- k-3D f 
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£ W Кг + F.U.. - ЗЛ >, + HF‘ V +

+ К + Л- F,\ V + А. л _ ±.1 , 
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м = Л -Р\~ D X3 4- Pv X2 + х _ л

f’ .Я~теРмины аффинной теории поверхностей (ф-
-(«, и) определяет проектирующее семейство линий

Х(«; v\
Конечное уравнение указанного класса 

■параметрах выражается линий в асимптотических

(г; ги ф- XrJ = 0 ,

где е произвольный постоянный вектор.
мейЛ»3°ВИе ТОГО’ что асимптотические одного се
мейства входят в состав аффинно-базисных линий 
тоЛуоаа^^^ являются аффинно-базисными линиями’,
io уравнение для определения X имеет вид:

F + — ЗД хаф- HF* О ф-

4- 0k __ ) X2 4- Аик — = 0;

по форме —это обыкновенное дифференциальное SS °™°СИТСЛЬН° Х’ в качестве производных постояГн!
ВХОДИТЬ ЛИР ППЛИЯППЛкПкту гЬхгтттлттггтт - -------------------- 1входить две произвольных функции аргумента v

Если асимптотические и = const суть аффинно-базисные линии, то
~ 3D xxt-+ К + Л X3 — DOX24- ! Fv ~ — K~HP^Q.Г

стваОМА^ак\ОП9ИКаСаЮШ'КХСЯ плоскостей семей
ства аффинно-базисных линий в точке. Примем тоиелп 
чейимВаЛниям иЛаЛ4^ повеРхнос™ касательными к асимптот^ еским линиям и аффиннон нормалью, за координатный Уравнение 
М o'nZS ;ЛХ"И аффин^&змной ЛИНИН идущей в точке

2Pv'2 Z — 2Pv' 4-

н то«еР огХТкиу аффинко-базнсных линий

уравненияНаРНЫе направления Для этого конуса определяются из

A—Fd
D — Fa

В частности, стационарные направления 
ниями Segre, характеристическое условие могут совпадать 

для этого
с направле-

Аа -ф Од = 0.
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4. Три стационарных плоскости пересекаются по 
прямой

е _5_ t _
'V-i ^+с -2F
F F

В частности, если ось стационарных плоскостей находится в плос 
кости, определяемой векторами ru, й, где Ц — орт аффинной нор
мали поверхности, то с — — д In F/dw, если ось в плоскости rv, р, ю 
b — d\nF/dv, наконец, если ось совпадает с аффинной нормалью, то 
одновременно: b = д In F/dv, с— — din F/ди.

Отсюда следует: если ось стационарных плоскостей в каждой 
точке совпадает с аффинной нормалью поверхности, то конгруенция 
их сопряжена относительно поверхности.

5. Условие того, что в состав аффинно-оазисных 
линий входит сопряженная сеть. Если в состав аффинно
базисных линий поверхности входит сопряженная сеть, имеет место 
система

ог1'з_ф ^'2ф- cv' ф- д = 0; —-п" — av'3 ф- bv'2 — cv' ф- д = 0.

Сопряженная сеть имеется на любой поверхности и характеризует
ся уравнением

■у' = + У—д/Ь;

проектирующее семейство линий определится уравнением

I ZZZ. Л ( + А И - 2 - (а - Л = 0.
у b dv \b) ди \ь) b \ Ь )

Если одновременно b = д = 0, то на поверхности, определяемой 
этой системой, существует бесконечное множество сопряженных сетей 
аффинно-базисных линий.

6. Поверхности, у которых соприкасающиеся плос
кости всех аффинно-базисных линий в точке пере
секаются по одной прямой. Если одновременно А — Fd = 0, 
D .ф. ра = 0, то на поверхностях, определяемых этой системой, со
прикасающиеся плоскости всех аффинно-базисных линий в каждой 
точке пересекаются по одной прямой; стационарные направления 
в этом случае делаются неопределенными.

7. Конгр уенция осей стационарных п л оск ост е й, с о- 
пряженная относительно поверхности. Если конгруенция 
осей стационарных плоскостей сопряжена относительно поверхности, 
то характеристическое условие для этого выразится в виде.

cv ф- Ьи — 0.

В частности, если А = 0, т. е. если проектирующие линии суть 
асимптотические v = const, получим:

, д , FЬ = — In -— : dv А2
д . F3С — — ІП---- 

ди А
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S“rP“'”“T' “«Руенцин осей стационарных плоскостей 

~ = U(u)V (к).

плоскостей едНвЦуИк проекта pVio Чения ?таДионарных 
тических. Прямая пересечения5^^ семеиств асимпто- 
проектирующих семейств асимптотическихх^к^

' £

dv D

ті
д }„г- ‘П — — 2F

ди А

С

тельно поверхнос^р^ им^ указанных прямых относи-

, DIn — = 0.ди dv А

Иначе: характеристический 
в том, что конгруенция прямых 
двух проектирующих семейств 
относительно поверхности.

признак поверхностей Fubini состоит 
пересечения стационарных плоскостей 
асимптотических линий сопряжена
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