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МАТЕМАТИКА

А. А. ГЛАГОЛЕВ

О ПОСТРОЕНИИ ТОЧЕК БУРМЕСТРА
(П редстаялено академиком И. Н. Лузиным 11 IX 1947)

Вопрос о построении точек Бурместра, естественно, можно свести 
к построению конического сечения 5, проходящего через 4 точки 
Бурместра и один из десяти полюсов, так как, построив две из десяти 
возможных здесь кривых 5, мы определим точки Бурместра.

Насколько нам известно, такой способ построения точек Бурместра 
впервые был предложен в 1938 г. НаскшйПег’ом р), который сперва, 
при помощи длительных аналитических выкладок, устанавливает пра­
вило построения 4 и только 4 точек упомянутого выше конического 
сечения S, а затем по найденным 4 точкам и выбранному полюсу 
•строит 5 уже обычным линейным способом.

Легко видеть, однако, что такой способ построения кривой 5 
имеет тот существенный недостаток, что если не все 4 точки, о кото­
рых идет речь выше, окажутся в пределах чертежа, то мы неизбежно, 
как это и случается иногда на практике, должны прибегнуть к не­
желательным дополнительным построениям.

Естественно поэтому найти более общий способ построения кони­
ческого сечения 5, свободный от указанного выше недостатка и 
позволяющий, следовательно, непосредственно построить достаточное 
число точек кривой 5, лежащих в пределах чертежа.

В настоящей заметке и дается такой более общий способ построе­
ния конического сечения 5, причем обнаруживается, что способ 
Hackmflller’a является лишь частным случаем приводимого ниже.

Для сравнения обоих способов мы даем построение того самого 
конического сечения 5, проходящего через полюс РІЯ, построение 
которого по Hackmflller’y приводится в (2).

Задача. Построить коническое сечение S, проходящее через 
точки Бурместра и полюс Р1Я.

Решение. Берем три пары полюсов Р1г, Р28; Pu, Р15, Рщ 
л через первую пару точек проводим две произвольные окружности 
Cj, С2, а через вторую и третью пары точек проводим, соответственно, 
окружности Су, С? и Су, СІ таким образом, чтобы дуги окружно­
стей Cv С\, Ci , стягиваемые хордами Р12РІЯ, РцРз» Р,и Рз^ имеди 
равное число радианов и чтобы дуги окружностей С2, С2, С2, стяги­
ваемые теми же хордами, обладали той же особенностью.

Тогда искомой кривой А будет коническое сечение ОуО2АВС, 
где Оу и О2 — радикальные центры окружностей Су, Су, Су и С2, С» ,
С>, а А, В. С —точки пересечения радикальных осей окружностей
Су, Су и Ся, С2; Су, Су и С2, С,, Ci, Су и С^, С^ •

В самом деле, если мы будем через точки Р12, Р2Я проводить но­
вые окружности С3, Су, С-, ... и строить указанным выше способом 
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новые окружности Сз, С^, Сз, ... и Сз, Ci, Сз, . . , и новые точки 
^3’ О„ Оя,. . . , то мы, очевидно, получим три проективных пучка 
окружностей (С1; С2); (Ci, С2); (Ci, С2) и три проективных им пучка 
прямых с центром в А, В, С, причем С,, С2, С3, . .С\, С2, С3, 
С1 С,, Сз, . . АО,, АО2, АО,, . . . ; ВО„ ВО2, ВО3, . . . ; СО„ СОг, 
СО3, . . . оудут соответствующими элементами этих шести проектив­
ных пучков. к

Гак как проективные пучки окружностей (С„ СА, (С{ САЛС'І СР 
взятые попарно, определяют три кривые Бурместра, проходящие через 
точки Зурместра и полюс Р13, то понятно, что и проективные пучки 
прямых (Д), (В\ (С) определяют коническое сечение 5, проходящее 
через те же 5 точек, а это и доказывает справедливость приведенного 
выше построения кривой 5. и wnnviu

Из сказанного выше ясно также, что положение точек А, В С 
не зависит от выоора окружностей С„ С2, С3, С.,. . . , между тем как 
ромХружностей С°^ однозначно определяется выбо-
f пбппэг ' еИ ^3’ S’ ’ ’ ’ й’ следовательно, выбирая подходя­
щим образом окружности С„ С„ С„ С4, . . . , мы можем всегда по­
селения /°2 я̂°ЧНОе ЧИСЛ0 Т0Чек °1’ °2’ °з. О„ . . . конического 
сечения Л, лежащих в пределах чертежа

, Заметим в заключение, что если мы'за окружность С. выберем 
из ПРЯМОЙ РцР23 и бесконечно удаленной 

hvio на отпезкеТр Р33 окРужность Сл выберем окружность, описан- 
тп-шп п п Ке ^12^23 как на Диаметре, то в этом частном случае 
4 4 вмесге с точками Д и В будут теми единственными

ci нического сечения S, которые позволяют построить 
аналитический метод Hackmuller’a Р

Прямые же АО„ АО., ВО,, ВО, в этом частном случае будут 
япттСгт^/МИ ПРЯМЫМИ’ J13 анализа уравнений которых упомянутый 
выше ° ' ЭеТ И СПОСо6 их построения, отличный от приведенного
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