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'' ОБ ИЗГИБАНИИ ГИПЕРПОВЕРХНОСТЕЙ В АФФИННОМ
। ПРОСТРАНСТВЕI (Представлено академиком И. Г. Петровским 2 VH 1947)

Г в п+1-мерном аффинном пространстве рассмотримИ С текущей ее точкой М свяжем ^репер, состоящий из н-Н hsssss

лера имеют вид:
• л-М
dM=<d eit « = 0;

I' Д=<оЦ4-«“+І Х+1, dX+i=»n+i е,+®п+і ^+ь г> j 1> 2’ • • • ’ 

Сде о' оЯ . - линейные однородные формы относительно дифферен
циалов параметров изменения репера. Они подчинены структурным
уравнениям:

Выберем вектор Х+ь не лежащий в касательной гиперплоскости, 
<ЛеіГз®“Х₽в™й каеателквой гиперплоскости л_ лике^ 
нисимых векторов. Назовем объемом, построенным на каких-либо п 
“ определитель из компонент этих векторов по заданным* 
Этим вводится в каждом касательном пространстве своя объемная 

МеТ2°ИКПотребуем, чтобы при проектировании бесконечно близкого 
кясятрльного пространства на данное параллельно e„+i объем в сосед- 
S „р™рансЯ би равен объему его образа в исходном про- 

странстве. _>
Эти два требования накладывают условие на вектор e«+i- Следова

тельно, накладывается также условие на связность, устанавливаемую 
с помощью проектирования параллельно е„+1 С). Это условие может
быть записано в виде:

D
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аффинной нормалью ^довлетвоРяк>щий stomv
существующая на каж™« аСТН°СТИ’ эквиаФфинно/ /требованию, экв 

Назовем nanv Л ДОЙ гиперповерхн^и ^Нормалью являет.

wj = qf ^+і ^о, пя+і^о

^?+,(ол+1]=о. (2;
Уравнение (1) для втпплй

/ “=^

[^+^0, Мя-М]=о> }

* -
M+4+1]=fQ?+’O^ ,1

Очевидно, что если =0 и Q' -л "

мен?оГв\^ еГретен™ и <4>

у"“~” жИ)+'Х° "’ <:00т“етс™е“«/£% 7ЬСоУЧ^ считать, например

V&T, и й.+, Т0ГДа’ ~ЯЯ
sm ■’ввеано независимыхН? ™ ™веР-

одйм”Ы “Жду ■< уравнениям (4), чт0 ке

дагй,ге₽"~в^><^Х5^"
r <н

(5)
1 и раскрывая по-

Т?гдв Уравнения (4)
‘ п-ц-

для j=2t 3 „ „„’ ’ • • • > п. примут вид:
(6>

Если все X 
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7~0, то оЛ+’^Ол-Н „ „
' ’ И в^ случае наложение сводится



* тождественному. В противном случае имеем

7=1.2,.../«; (7>

Внесем теперь соотношения (6) в уравнения (3), тогда получим:

Ч“.Ч+1]=0-
Дифференцируя уравнение (5) внешним образом, получим:

[«"+}— ^Йр1 Л-f-l л+и л+u

Раскрываем это уравнение по лемме Картана:

«"+J — £2"і} =» w1 .. (8)Л"4"1 л+1 л+1 ' ’

Дифференцируя равенства (6), (7) и (8) внешним образом и присое
диняя полученные уравнения к системе,' получим систему дифферен
циальных уравнений пары наложимых гиперповерхностей в виде:

«7=0*, oj=0’, ып=0, £2л=0, ыл+’ -

<ч+1в^+р “Sii-^+^^p
[gAd«+1]=0, ^+4+iI=°> О)

4W4+J=O> “UJ=°>
[d^ - P*<4> “UJ=°.

+J = 0.

Система (9) находится в инволюции, и произвол ее решения — 
одна функция п аргументов.

Итак, общий результат можно сформулировать следующим обра
зом: если исключить случай аффинной геометрии на гиперповерхности 
и случай развертывающихся гиперповерхностей (степень развертыва
ния не более двух), то для п > 2 в общем случае гиперповерхности 
не наложимы; исключение представляет рассмотренный класс изгиба
емых пар гиперповерхностей, зависящий вместе с их системами отне
сения от одной функции п аргументов.
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