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ОБ ОДНОМ СВОЙСТВЕ КРИВОЛИНЕЙНЫХ ИНТЕГРАЛОВ

(Представлено академиком Н. Н. Лузиным 23 V 1947)

Пусть Р (%, _р) и Q (%, у) — функции, однозначные и непрерывные 
в некоторой односвязной области Д; пусть f —множество всех про­
стых замкнутых и спрямляемых кривых, расположенных в А; пусть 
Щ — конечная область, ограниченная кривой L из Е и а — площадь 
этой области. Пусть {с„ }—последовательность всяких таких замкну­
тых простых и спрямляемых кривых, что: 1) всякая область (с„) 
содержит точку г=0, z—x-j-iy, внутри себя; 2) диаметр кривой с„ 
стремится к нулю, когда (мы не предполагаем, что с„ находится 
внутри Д). Если сп определяется уравнениями х—(t), _у = ф„ (О, то 
будем обозначать для всякой точки г0=А'0-|-гуа через сп следую­
щую кривую: х=<р„ (£)+%0, У=фя (^+З'о- Обозначаем через пло­
щадь (св). Полагаем для всякой кривой L множества Е

I (L) = Pdx Qdv,
L

где интеграл берется по кривой L в положительном направлении.
Теорема. Если даются кривая L множества Е и функции Р 

и Q, то можно выбрать из всякой последовательности {с„} такую 
подпоследовательность {с„ }, что существуют внутри (L) после- _ и 
довательности точек {Cs}, и со следующими свойствами: 
если положить \ = сп^Ц'), uk = c„^(Q, л” =с„^ площа­
ди (W тогда будем иметь

l(kk) 1(E) Кл-А 1(E) іаф   ~  <—- (1) 
z---------zk z zk z----------zk

за исключением тех случаев, когда 1(E) —с-а для всех кривых L 
в области А, где с — постоянная *).

Замечаем, что существуют такие функции Р и Q, непрерывные 
на всей плоскости, и такая последовательность {сп}, что имеем 
Цсп)-^оо (п->оо). Соотношения (1) получаются при с д в и г а х кривых 
с„. Заметим еще, что всегда существует бесконечная последователь­
ность областей (kJ, расположенных внутри (L) и попарно без общих 
точек (таково же свойство областей (Ц) и (Ек)).

Следствие. Пусть f (г) однозначна и непрерывна внутри не- 
копіорой области Д. Если существует такая последовательность

* По крайней мере, за исключением тех случаев, когда 1(Е) = с-ч’ для всех кри­
вых Е множества Е, расположенных в (L), где а' — площадь (П), с — постоянная и 
А — данная кривая.
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что для всякой точки внутри Д и для всякой последова­
тельности имеем:

Ит — ф f(z}dz=§" т s п J
сп (-П)

при условии, что г находится 
тогда f (г) голоморфна внутри внутри каждой области (с„)(;„)) *,
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* Можно взять например, в качестве кривых сп и сп (£„) окружности । г\=^г 
‘■л 1 — гп, где г„->0 для п-> со. ' 1 .


