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Здесь сообщаются основные из результатов, полученных мной 
при исследовании некоторых специальных классов однолистных функ­
ций.

Пусть 0(0 — функция, имеющая на сегменте Т*  непрерыв­
ную производную, и 0(/о) = ТС*.

1. Существует интервал такой, что система
уравнений:

t
log =3 log-^-^- 4" — I log —-1 Z' (t),

log^ = f
а Цо) J рЦ) — «10

t

k^\,TИ (t) J H Ц) — (t, t)

(1)

имеет единственную определенную в области

Д(О: (2)
систему решений: 

a(t), шДСт), ^(t, т), (3)

И(М — Ьх)—Pd)- удовлетворяющих в Д(Т)прит<£ 
неравенствам 

arg Mi (60 
«Ц)

- У- (О т)arg < argа (I) л (/) (4)

и равных по модулю единице.
В дальнейшем будем считать, что Е(Т) — наибольшая из при­

надлежащих Д(7’*)  областей (2) существования системы (3), удовлетво­
ряющих неравенствам (4) решений системы уравнений (1).

2. Кривая

£(0: г=^(4 = От) ++ Je/0PWs(T), /о<т<0 /<7, (5) 
й

* Мы рассматриваем простейший случай.
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где

и
s(t)=2 fe-Oa(h—Р (Oh3 exp I—f log I (7)

J l»^?)-^) I J

является гладкой; угол, образуемый с осью х касательной к L(t) 
в точке C(t\ равен 0(т), и длина дуги L (у) кривой L (П равна 
«0).

3. Функция р (П имеет при t0^t<ZT непрерывную производную.
4. Пусть

Z = Ф(ад, О, Ф(0, 0 = 0, Фю(0, О>о, (8)

функция, конформно отображающая круг |w|<l на область Ог(0, 
получаемую из плоскости z проведением разреза по лучу 
L^o: arg г = О, Со<г<оо и затем по L(t).

Тогда
„ .4 , Ф (W, О . с, /. W \ (f w, O = log——— t— 21og 1------- +

/, w \t / 1------------ \
4- — (log I -----w^h'h j arg‘б (0> (9)

it 1 I , даJ \ 1------ ■---- - / 
у ®і(/, т) у

Ф (да> 0= log Фш (w, 0=-1 + log ■ 1 - - 3 log I 1 - 4-

q (0 a (0 w 
[w — a (^]2

(10)

( / ] w \
Ф (да, t) = — i log I ----- Wa-’— 1 ^7) CO +

” / \ 1 —--- ----- /
te \ ®1 (б 0 /

r (/) w 
w — a (f)

(ID

где

r(O=Res W it J “iP,4
4

(12)

2a (t) p. (0 [ft (0 + a (/)] I dt
2p (t) a (t) )

l£A(0 — «(OP ' I (13)

5. При отображении z—Ф (w, t) точки w=p(0, w=rz(0. ®=ы*(0 "1 
(#=1,2) переходят, соответственно, в точки z — z==oo, z = Z(~) 
разреза L^o-^-L(t\
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6. Имеет место формула:
t

1 « (О ] f 1 ш2 (4 t) . „ , х

ІО8 10g \
« Co) МАЛ

A>

и, следовательно,
t

log = — I log —^JAlL (t),

t.
где

1>W = | argC(x) — 0 (~).

(14)

(15)

(16)

7. Пусть p (0 — функция, имеющая на полусегменте [70, Т) непре­
рывную производную.

Для любого т с (70, 7 ) существует единственное решение v (t, т) 
уравнения Ловнера

d log w__у. (t) + w
M fi (0 — w

(17)

стремящееся к p (?) при 7 -> т — О и удовлетворяющее при t0 t < т 
неравенств)?

\v(t, Т)|< 1.

Функция v(t, т) имеет при t0 t < т < Т непрерывную в t и ~
производную по т, и

-v-^ -v(t, т) (7) + (4т) схр I 1 Г і?(х) + »(х,т) _

3 У) — V (/, т) | ~ 1 _ fl (х) — V (х, т)

|1 (х) — У (X, Л
р. (х) 4“ V (х, т)

d log р (л)

8. Пусть w=w(t, w0, т0) — интеграл уравнения (18), 
при t -> та значение w0 Ф р (т0).

Функция
ZV = w(t, Wo, т0)

(18)

принимающий

(19)

при 70<:7<;т0 конформно и взаимно однозначно отображает круг 
1^0!<1 на область, получаемую из круга |w|<l проведением раз­
реза по (гладкой) кривой:

Сю(/, т0): w=v(t, т), 7<т<т0.

9. При и(/)=р(7) имеют-место формулы:

Ф (иы, х0) = ет 4----------w ^0' WQ’ То1---  
[fl (/„) + w (t0, we, T,)]2

Цт) = е~4 V (ip, Л 
[«(Л) 4- -v(t„ -r)]2

(20)

(21)

(22)
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arg :(•=) = Im

$(?) = ! Im

t^dx{x} 
^(x) — v(x, т)

C [Л (x) — У (X, t) 
' p. ix) -|- V (X, -t)

d log p. (x)

P (x) + v (x, Q 
n (x) — V (X, t)

d lo g [a (x)

(23)

(24)

(25)

10. Случай области G2(T), ограниченной замкнутой гладкой кри­
вой 1(7'), может быть рассмотрен как предельный (/-*7’ —0).
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