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В этой заметке, которая является продолжением (*), рассмотрен класс 
неприводимых представлений®, который мы будем называть основ
ной серией неприводимых представлений. Всюду в даль
нейшем мы используем результаты и придерживаемся обозначений (В.

§ 1. Регулярное представление @. Пусть $ —гильбертово 
пространство функций t(g) с суммируемым квадратом модуля на ® и 
со скалярным произведением

(/гЛ) =/ Л (g)f2 (g) d u (g).
(15

? $ опеРат°Р полагая ^f(g) = /(ggo)- Из инвариант
ности ap(g) следует, что Uga — унитарный оператор. Очевидно, IE— 
представление ®; оно называется регулярным представлен и-

В случае конечной или компактной группы регулярное представ
ление замечательно тем, что в его разложении на неприводимые 
представления встречаются все, с точностью до эквивалентных, непри
водимые представления данной группы. Мы увидим в дальнейшем, 
что это обстоятельство не имеет места в случае комплексной унимо- 
дулярнои группы ®.

§ 2. К ва з и - р е гу л я р н о е представление ®. Пусть —- 
гйльберіово пространство функций f(h) с суммируемым квадратом 
модуля на Н (см. (х), п. 3, § 4) и со скалярным произведением

н

^п22е?аТ°Р есть унитарное представление ®. Мы на
зовем его квази-регулярным представлением ®.
™ мы Увидим> что оно разлагается на те же неприво-
ОТ пп2аредставления’ чт0 и регулярное представление, но, в отличие 
от последнего, содержит каждое из Ux:g только по одному разу.
ний п.УСН0В"ая серия неприводимых представле- 
п з' § 4азложнм на неприводимые представления. В силу (х).

/^(fi^d^/i) = | ^(z) f I р1/а(8)/(8г)|2бф.(8). 
H z Ъ (1)
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Пусть у(8)—характер группы D. Положим 

fy (z) = ff(8z) р1/’ (8)Ж<А(8).

В силу известного обобщения теоремы Планшереля на коммута
тивные группы (2), (1) перепишется в виде

f I / (Л) I2 d^ (h) = J &).f IA (2) I2 (z),
І, X Z

(2)

гпе сП (у) — дифференциал инвариантной меры на группе X характе
ров группы D. Равенство (2) означает, что пространство § § 2 есть 
континуальная прямая сумма гильбертовых пространств функции 
f(z} с суммируемым квадратом модуля Z.

Доопределим ^(8) и /(8) на почти всю группу @, полагая для

£ =8(M(g) = К8)- x(g) = x(s)> 
и положим, кроме того,

ах (g) =riz* (Я) X (g)-

Переходу от /(Л) к f(hg) соответствует переход от A (z) к
^g)fy(zg), где z-^zg — преобразование, описанноесу I ГДе "—цисиираоошссппо, —— - В ( ), П. 3, §

Это означает, что Vg разлагается в континуальную прямую сумму 
представлений в пространстве определяемых формулой

tA,g/(z) = а7. (*g)/(Zg)- (3)

Таким образом, каждому характеру х группы D соответствует 
поелставление U „. Все эти представления унитарны.

Теорема 1 Все представления U,,g неприводимы.
Пусть 8s —матрица, которая получается из 8 перестановкой s ее 

диагональных элементов. Тогда при фиксированных £ и s равенство 
v48)=y(8s) определяет характер х группы
' Теорема 2 При любой перестановке s представления U„g, 

соответствующие г и Xs, эквивалентны- обратно, если U7,siiU^ 
эквивалентны, то / = пР^ некотором s

Мы будем называть основной серией неприво
^рмулу^ определяющую Uy,g, можно выписать подробнее в 
параметрах z p^q, определяющих Z, рассматривая /(z) как функ 

гк Для этого достаточно воспользо
ваться равенством zg = «-zg, определяющим zg, и формулами ( ), 
II § 2.

Полагая, zg ~ z'=\\*м\\, в силу этих формул имеем

I ' 1 - 2+ ~ ('"а ..
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где

. 1
= Т'

Sp,q Sp,p + у ' ' ' Sр^п

+ Sp + 1,р+1 ■ ■ ■ Sp + ъ»

gi

sp
Sp,p Sp, p + 1 ' ’ ' Sp,n 

Sp-\-\,p gp + \,р+У ■ • • Sp-i-

gn,p gn,p+i ■ ' ■ Sn,n

Sp,q 2 ^Psgs/q gpq’ 

s = 1

а ... ,тп —у — целые числа и рх,р2,..., p„ — х — действительные 
числа, определяющие характер х по формуле:

X (8) = I 821 S2~ | 831 + h. 83

В случае n = 2 U,,s переходит в 
группы Лоренца, описанную в (3).

та. .. I 8„ I тп — 1 + ‘fn —1 а ~тп — 1 | Л 1 — п — -

основную серию представлений

Поступило 
14 X 1946

ЦИТИРОВАННАЯ ЛИТЕРАТУРА

gn, р Ч-1 ’ ’ ' S п, п

1 И. М. Ге л ьфа н д и М. А. Н ай ма рк, ДАН, 54, № 3 (1946). 2 М. Крейн
ДАН, 30, № 6 (1941). 3 J. Gelfajnd and М. Neumark, J. оР Physics, 10, № 2


