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МАТЕМАТИКА
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О ФУНКЦИЯХ С (s) и я (ж)
(Представлено академиком И. М. Виноградовым 1 XI 1938)

1°. Прилагая метод Виноградова в форме, данной Van der Gorput’oM 
С), я доказываю следующую теорему:

(А) Пусть / (ж) =апхп 4- ... а0, где n 5s 10; ап . . . а0 — действи
тельные числа; q = | ап |“х > 8/г; р— действительное число, которое удо
влетворяет условию

<q(2n)-\
X —целое sgp; Р — произвольное целое; А, с, сх . . .— положительные 
постоянные.

Тогда
Р + Х ___ А_ _!
У exp (ж) = 0 [n^q «4 »(lg 4-

A = P + 1

2°. Теорема (А) позволяет доказать теорему (В)
С (s) = 0 [exp Ф (Z)], если а > 1 — (lg z)-4,

3 3где а—люоое число между — и 1; — < т; < а; 0 < 1 — < а — тр

Ф (0 = 0 [(lg 0^].
Доказательство. Известно, что

t Г5

если 1 —2-9Ц-1. (1)
т= 1

Пусть 1g Г — (1g тогда
т

2n-9=0(7’i-’lg71) = 0(lg^). (2)
1

Очевидно, что
«1« N,

Vn~s = 0(lg Z-max N~° max I V nli П . (3)
г V N I/ v„ 1 NПусть

Г 1------— Д yM «+1 .

Тогда (2):
Р+Н А

п» = о Г max I V exp 2mfn (ж) IY
P+i 17
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р = ^^-тЛпі = 1 . . . [у] + 1^5 in 2 ~ 1 2^™ P“ ’
m=l

n= rl^-] 
n L 2 1g N J ’

Используя теорему (А), получаем:

max I У exp2^/„(z)Uo (n‘p9~^(lg ?)2+' 
1

Это дает нам x
max A- max I У Uo Г А1- ?)2 + | 4^} ] ’

N N<N'<2N\*? I L 4
где Y

p A к 1g t)

Легко теперь обнаружить, что *
— 7^+р = 0(1).
р

Таким образом второй член (4) может быть опущен, и мы полу
чаем с помощью (3) и (4).

V n~s = 0[(lgi)cmaxA1-’ t~?]. (°J

Легко обнаружить, что
maxA^’i-P = 0 [exp Ф^г)]»

я
где Фх (О = 0 E(lg t) (1 - ®)71 = 0 [0g О1-”!]■

М) (2), (5) И (6) дают нам
V С(5) = 0[ехрФ(0Ъ если а 4 — (1g 0 71

и

ибо

4°.

®(«) = 0[(lg
3° Используя теперь теорему Titchmarsh’a (3), получаем: 

’ г (S) 0, если а > 1 - с (1g 0"а > 1 ~ с 0g

а >7] + 1—pi.
При помощи хорошо известного метода получаем:

-W=$l^ + 0^e_C(18X)ll)’

где (ж)—число простых чисел < р-произвольное число < 7 • 
Этот результат представляет собой улучшение результата Txtch.

marsh’a (4) и моего (3). Гтеклова Поступило
Математический институт им. В. А. Стеклова. 2 Х1
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