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(Представлено академиком Н. Н. Лузиным 23 X 1938)

Две конгруэнции Д и £2 с соответственными лучами 1г и L назы
вают парой расслояемых конгруэнций в двух направлениях, если 
с каждой из них (Lj) можно связать со1 поверхностей 2- так, что: 
1) касательные плоскости к поверхностям 2Х вдоль луча \ проходят 
через 12 и 2) касательные плоскости к поверхностям 2 вдоль луча I 
проходят через 1^

Пусть L3 —конгруэнция общих перпендикуляров 13 к лучам /, и L 
и Аз —точки пересечения лучей 1г, 12 с 13.

Присоединим к системе конгруэнций Ьг, L2, L3 трехгранник Т так 
чтобы его вершина М совпала с серединой отрезка A\ N„ и единичные 
векторы Iv 12, 73 имели направления лучей 12, 13.

^Перемещение такого трехгранника определяется следующей системой: 
^=<o1t71 + «)2 • 72 + <о3 • 73, dJj = ^1I1 + ^2l2 + ^sI3 (/ = 1,2,3).

Дифференциальные формы Юі = aidu + btdv, <oj; 3- du 4- bi { dv удо
влетворяют условиям J

Р«12, «22 = — £«21, dp= (1 — ((О12-Ь«)21), (1)
Шзі 4~ р«з2 + <»13 = 0, (031 • р 4- ш32 4- (023 = 0 (2)

В этих уравнениях p = Z1-7a = cos co.
Если L3 и Z2 — расслояемые в двух направлениях конгруэнции 

то к уравнениям (1, 2) присоединяется следующая система: ’
[(»3 — da, ®13] + [2«(0i2 , о)23] = 0; [<о3 +da, «2з] + [ — 2а<о21, о)13] = О, (3)

С™1 ~ , «з + da] + [<о2 4- аа>32 , 2а<я21] = 0; fа>3 4- аШзз ; Шз _ da] 4.
+ [®i —а«31, — 2«а>12] = 0, “ ^4)

[«1, ®1з] + [^г > ^гз] = 0, (5)
[da <о3] 4- [ш12 <о2 ] . 2а2 = 0,

где 2a = N1N2.
виямиГСТ°ЯЩеЙ ЗЭМеТКе РассматРивается случай, определяемый усло-

1) da = 0,
2) dp = O.
Из условия dp = O и уравнений (1, 5) следует, что

«12= -- «21 = ArcOj —/®2
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и
(u13 = и»!-!- va>2, Ш23 = — paj —W®2.

Полагая ш3 = воц + t<»2 и подставляя значения ш3, da, <u13, <»23? <»12»
(8)
<»21

в уравнения (3), получаем:
2а (kw+lv) = sv — tu, 2а (ко + lu) = s-w — t ■ v.

Возможны два случая: I) aw —в2 = 0 II) uw- одного
I) Если uw — vi = 0, то конгруэнция L3 состоит из прямых одн 

направления.^^ ид уравнений (9) определяем
(wv — ш>) к + (у* — и*) I . f = 2а • . (10)

Подставляя аначения^ <“» форм ^da, »и в уравнения (4), подуваем 
(w — u) ■ (wk+vl) = o, (W — U) ■ (vk + ul)-0. (11)

Случай aw-u2 = 0 отпадает; если wk+ vl = 0 и vk + ul = 0, то к-1 - , 
«>іг = <»2і=0, _0 следует что aw-r2 = 0, а это противоречит

Из условия ш12=и следует, ’

П) Если 
s = 2а ■

нашему предположению.
Если в уравнениях (11) w — u, то

ш13 = ао>1 + г<»2, ш23 = — ш»і — и<»2-
Подставляя значение w = u в (10), получаем

s = 2al, t=—2ак.

(9)

(12)

(13)
Изменив обозначения, мы для получаем следующие значения: 

:s= ^^Puz
13 «п = - Р<»12» <»22 = - РШ21» Ш3 = 2a (Z“l ~ к^-

п ^пошпттем ЭТУ систему внешним образом; из полученной системы еле- 
™Sh^ зависит от четырех функций одного аргумента.

Л<=" “лХХпо^ симметричные относи-
телио М так, чтобы расстояние W. = 1a', Г№ «'-постоянная; череа 
эти точки проведем прямые К, К, перпендикулярные к 
векторы Л, 7; прямых К, й определим условиями:

-j, Л+Л13__ 7; + h.
2 /r+w+T2

1 —Л2

единичные

У 1 + 2Лр + Л3 
а'

(14)

а 1 + 2Лр + Л2
Нетрудно видеть, что конгруэнции лучей к И І2

(15) 
р ассло-

каждого а' определяем два

Уравнение (15) можно кваде представить так: 
a' sin о/ 
а sin ю’

гп„ ш'_угол двух соответственных лучей к, к.
В одной иа предыдущих работ (>) был рассмотрен 

таких пар конгруэнций.
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