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К ОДНОЙ ЛЕММЕ И. М. ВИНОГРАДОВА

(Представлено академиком И. М. Виноградовым 14 VI 1939)

Следующая лемма была недавно доказана И. М; Виноградовым (г). 
Пусть Р достаточно большое целое число. Тогда
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для наибольшего четного г, удовлетворяющего неравенству 

г < L п (и 4- 1) (п + 2) log п,

где значения L = Ln даны в следующей таблице:

п 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12 13 >14

L 4.81 4.45 4.34 4.30 4.29 4.23 4.22 4.18 4.16 4.15 4.14 4.12 4.10

Этот весьма важный результат имеет многочисленные приложения, 
так например, в проблеме Варинга, проблеме Тарри, а также в оцен­
ках тригонометрических сумм. В настоящей заметке мы покажем, как 
можно улучшить этот результат для малых значений п. Именно, для 
п 10 и

s = 2n = 2‘ (4< (г + 1) (г + 2)-п)+2‘+Ч« + 2) + ... + 2"-1п

[где г —наименьшее целое число, удовлетворяющее неравенству 
4 (г +1) (г + 2) > п] мы имеем
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для любого s > 0, причем константа в « <» зависит только от низ. 
Для сравнения приводим следующую таблицу значений г и $:
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n 2 3 4 5 6 7 8 9 10

г 80 293 721 1453 2 582 4 148 6 318 9 092 12 464
s 6 18 48 126 316 758 1 776 4 074 9 188

Метод доказательства в основном базируется на моей предыдущей 
заметке (2) с некоторой, весыйа сложной, модификацией. С помощью 
метода, аналогичного примененному И. М. Виноградовым, можно, 
по всей вероятности, доказать целый ряд новых результатов.

Отметим, что для It > y п (и 4- 1) мы имеем, наоборот,
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.Доказательство этого результата весьма просто и ведется следую­
щим образом:
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В действительности мы можем даже дать асимптотическую формулу
для
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