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МАТЕМАТИКА

Академик И. М. ВИНОГРАДОВ

НОВОЕ УСОВЕРШЕНСТВОВАНИЕ МЕТОДА ОЦЕНКИ 
ТРИГОНОМЕТРИЧЕСКИХ СУММ С ПРОСТЫМИ ЧИСЛАМИ

Небольшое видоизменение моего метода 1937 г. и, в частности, 
присоединение к нему некоторых элементов метода Viggo Brun’а по­
зволяет несколько расширить область применения моего метода.

Здесь я привожу некоторые результаты/ полученные мною в этом 
направлении. ;

Подробные доказательства будут опубликованы в ближайшее время 
в другом месте.

1. Пусть п—целое постоянное ^1, ет—произвольно малое положи­
тельное постоянное <1, h—произвольно большое постоянное > 1, N— 
целое >2, р пробегает простые числа, , •

5=2

+ (а’ (log/V)e < q < (logV)\

t = V«(Iog N)-h, - 1 < 8 < 1.

Тогда имеем
, c I . К _5 
о < c.—s? q % 1 1 log N 1 ■ ’

4 
где 3—положительное и зависит только от п, а с зависит только от п, 
3 и

Частный случай. Пусть а ит;—произвольно малые положитель­
ные постоянные < 1, h—произвольно большое постоянное > 1, ‘N—це­
лое > 2, р пробегает простые числа,

5 = 2 е2™а₽ ’

т = 2V(log N)~h, —1<9<1.
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Тогда имеем
х N

2’
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