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В сообщении (х) было отмечено, что на поверхности с заданной 
метрикой геодезическая сеть определяется, вообще говоря, однозначно — 
своим чебышевским тензором; сети, представляющие исключение, наз­
ваны там особенными. Не на всякой поверхности существуют осо­
бенные геодезические сети. Для того чтобы это имело место для 
поверхности с метрическим тензором g,j и гауссовой кривизной К, 
необходимо и достаточно, чтобы существовал тензор т{, удовлетворяю­
щий уравнению [сохранены обозначения статьи

+ Tj/і Т-TiTj — iKgij =0 2) (1)

Каждому решению т, этого уравнения соответствует оо2 особенных 
геодезических сетей, для которых Tj является общим чебышевским тен­
зором. Поверхности рассматриваемого класса могут быть также оха­
рактеризованы как такие, на которых существуют две раздельные 
(т. е. не имеющие общего семейства) геодезические сети с постоянным 
во всех точках ангармоническим отношением четырех направлений. 
В таком случае любая сеть, дающая с каждой из упомянутых двух 
сетей постоянное ангармоническое отношение, будет также геодези­
ческой*.  Эти два ангармонических отношения и являются параметрами 
семейства, состоящего из оо2 особенных геодезических сетей.

Совокупность поверхностей, допускающих особенные геодезические 
сети, исчерпывается следующими двумя классами.

А. Если поверхность допускает особенную геодезическую сеть с чебы­
шевским тензором ненулевого модуля (g^^3 0), то квадрат ее линей­
ного элемента может быть приведен к виду:

ds2 = 2 - du doди до

где и удовлетворяет уравнению
г й2и \ $ _  1 ды ды
\дидо ) (и + о )2 ди до

* А. П. Норден в своей еще не опубликованной работе получает этот резуль­
тат для неметрического случая.
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к уже
Ооратно, всякое решение последнего уравнения определяет метрику 

рассматриваемого класса. Допущение Ш = м(и + р) приводит У 
отмеченному в статье (!) случаю К = const. Примером метрики 
ф const может служить

(С = const ф 0).

В. Предположение g^x^ = 0 (оставляем в стороне 
совместимо с (1) только для поверхности Lie: случай К = 0)

ds2 = (и Д- У) du dv V = V(v) ф const.

Таким образом геометрическое свойство, характеризую- 
состоит в том, что на ней суще- 

тенчопом ™ геодезические сети с чебышевским
тензоп может £/°Г° М°Дуля’ Об™ «ля а™* сетей чебышевский 
тензор может быть выражен в произвольных координатах формулой-

щее поверхность Lie, 
ствуют особенные

?г=4(1пЯ)/о) (8? +
(і = V— 1; s» = , где 611 = 522 = 0 = _ -21 = у D^t^).

«□но'ДТГ7™ и н в а Р и а н т н У ю характеристику 
верхи о ст и Lie: подставляя (2) в (1) и полагая для краткости

(2)

п о-

находим:
кц = 3 (In K)ljt — 2 (In К)ц (In A')/;,

2Лд + i ki,„ + g"kj.„) = 2gn (9 A — Дх In K) (3

3” и»™»™ «»«■ быть

A. 1.MK- =0> І2ІпК=6к

(д второй дифференциальный параметр).
ещественная поверхность Lie характеризуется уравнением:

- ~ 2 -8
3)т = ^к ^1K-QK3)gih

которое равносильно двум:
8

\к = 18 К3 + СК3

Д2А = 24 К2 + СК3
(С = const).

Значениям С _ 0 и С ф 0 (в последнем случае можно 
нием подооия сделать С = 1) соответствуют два класса 
вращения, найденные Darboux (2).
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