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О законе распределения F(x) говорят, что он принадлежит обла­
сти притяжения закона Ф(ж), если существуют такие постоянные 5»>о> 
и Ап, что законы распределения сумм

где ж2. . . жп, независимо случайные величины, распределенные 
по закону F(X), сходятся к Ф(я).

Известно О, что класс предельных в этом смысле законов совпа­
дает с классом устойчивых законов. Для того чтобы закон Ф(ж) был 
устойчивым, необходимо и достаточно (х), чтобы логарифм его харак­
теристической функции

log<?(^=iY* —с0|ф{1-Н?у^«(Ц а)} , (2)

где а, р, у, с0 — постоянные (0а ^2, — 1 < р 1, — со < y < + со, 
с0>0), a

tg у а для а ф 1
u) (t, а) = ■

V log И для а = 1

В настоящее время известны области притяжения законов Гаусса 
(а = 2) и единичного закона (а = 0)(1). Естественно, что основной за­
дачей теории устойчивых законов является определение области при­
тяжения для каждого из них.

Цель настоящей заметки — указать на то, что решение этой проблемы 
получается без труда применением найденных мною общих условий 
сходимости закона распределения суммы независимых слагаемых к 
какому-либо предельному закону (2). Из общей теоремы, заключающей­
ся в цитированной сейчас моей предыдущей заметке, вытекает след­
ствие.

Теорема 1. Для того чтобы для некоторой последовательности 
натуральных чисел Кп(Кп—> со) законы распределения сумм  

п -> ОО

А'п (3)
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[где А'п и В'п— постоянные, а хг, х2...— независимые случайные величины 
с одним и тём же законом распределения Р(х)], сходились к предельному 
закону Ф(ж), необходимо и достаточно, чтобы существовали функции 
М(х) (для — оо < х < — 0) и N(x) (для 4- 0 < х < + °°) и постоян­
ные а и Дх) такие, что-.

KnF (В'пх)—>М(х) для х < 0, (1)

Кп (F (В'пх) — 1)—» N(x) для х > 0. 
п -> со

В каждой точке непрерывности функций М(х) и N(x)

lim lim Кп ур (в'п х) — xdF (В'пх)У^ = а2; (2)
| X | < е | X | < е

Кп f xdF(B'n х) — Ап —> х(т). (3)
|Х|<-

Логарифм характеристической функции предельного закона дается 
формулой П. Леви:

— ~ ОО

log р(у) = (т) —t2 4- (eitu — 1) dM(u) + (eiut — 1) dN(u) 4~
—оо -|-т

-О с

4- (eitu— i — iut)dM(u) Ц- (eitu— 1 — iut) dN(u).
+o

Из теоремы 1 легко выводится следующей теорема, доказанная 
недавно независимо от моих общих результатов, В. Деблином (3).

Теорема 2. Для того чтобы закон F(x) принадлежал области 
притяжения устойчивого закона Ф(ж), логарифм характеристической 
функции которого дается формулой (2) (0 < а < 2), необходимо и доста­
точно выполнение следующих условий:

F(—x)

где с —постоянное (О^с^ + °°);
2) при любом X > 0 выполняются соотношения

, F (— х} Т7„ 1—F 1х) Т7п
2а) F ( —Кх} И

если 0 <с<4-оо; если же с = 0 или с =4- со, то из условий тео­
ремы соответственно выкидывается соотношение 2а) или 2Ь).

Если при 0 < а «с 2 закон распределения F(x) совпадает с предель­
ным законом Ф(х), то константы Вп можно выбрать равными па.На 
этом основании и в случае произвольного закона F(x') говорят, что 
закон F(x) принадлежит области нормального притяжения 
закона Ф(х), если постоянные коэфициенты Вп могут быть выбраны 
равными апа, где а — постоянное. Вопрос об областях нормального 
притяжения устойчивых законов решается полностью следующей тео­
ремой, также являющейся следствием теоремы 1.

Теорема 3. Для того чтобы законы распределения сумм (1) схо­
дились к предельному, логарифм характеристической функции которо­
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го дается формулой (2) (0<а<2), при условии, что коэффициенты 
Вп выбираются равными

1

Вп = ап Л,

где а — постоянное, необходимо и достаточно, чтобы закон F(x) был 
представим в виде:

= («1 + ПРИ %<0,

Г(х) = 1 — (а2 + а2(х))^— при х > О,

где ах и а2 —неотрицательные постоянные, а функции ^х) и а2(ж) 
удовлетворяют условию

lim ax(a;)=lim а2(ж)— О.
X — оо X -> + со

Отметим еще одно свойство закона Гаусса, которое отличает его 
от других устойчивых законов.

Теорема 4. Если законы распределения сумм (3) для некоторой 
последовательности Кп при Вп = а\/ Кп , где а —постоянное, сходятся 
к закону Гаусса, то к нему же сходятся законы распределения сумм 
(1), причем следует положить Вп = а\^п . *

Аналогичная теорема (с заменой ]/~Кп на Кп) для других устойчи­
вых законов неверна.
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